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第五节 极限存在准则与两个重要极限

本节介绍极限存在的两个准则及由这些准则而推得的两个重要极限 ：

与

一、 夹逼准则

关于函数收敛的夹逼准则 ：设函数f(x) ,g(x) ,h(x)满足

(1) 当xei(x₀vr)(或 |x|>M)时 ，有

g(x) ≤ f(x) ≤ h(x);

则 务在具签学 不

关于数列收敛的夹逼准则：设数列(x,)  ,(y )   ,(z,) ,满足

(1)y,≤x,≤ z,(n=1,2,…);

.存在且等于a.则

夹逼准则的几何直观是明显的.以x→x。的函数极限为例 ，在图 1-11 中可以

看到，由于当x→x₀时 ，g(x)和 h(x)都趋于常数A,故夹在中间的函数f(x)也必定

趋于 A.

下面仅对x→x₀时 的函数极限来证明夹逼准则.

按定义 ，对任意给定的 0,因为 ,赦

存在8,>0,当xeü(x₀δ₁)时，有|g(x)-A|<e,就有
-e<g(x)-A.

,故存在8,>0,当xeü(,δ₂)时，又因为

有 |h(x)-A |<e,就有 图 1-11

h(x)-A<e.

取8=min{δ,δ₂r) ,则当xεl(x₀,δ)时 ，不等式-e<g(x) -A,h(x) -A <s同时
成立，并注意到条件

g(x) ≤ f(x) ≤ h(x),

就得

⑩
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